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Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

OBJETIVO

Describir las relaciones de la extensión trivial de un álgebra
arbitraria de dimensión �nita.

De�nición

Se de�ne la extensión trivial de un álgebra A como el producto
cartesiano A× DA, con el producto: (a, f )(b, g) = (ab, ag + fb).

Supondremos A básica e indescomponible, es decir, A = kQ/I
donde Q es un carcaj �nito y conexo e I es un ideal admisible.
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Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

Construcción del carcaj de T (A) [FP]:
Se �ja un conjunto M = {p1, · · · , pt} de elementos en kQA tal
que {p1, · · · , pt} es una k - base de soc AAe . Entonces:

(QT (A))0 = (QA)0
(QT (A))1 = (QA)1 ∪ {βp1 , · · · , βpt

} donde {p1, · · · , pt} es la k -
base de socAe A elegida y para cada i , βpi

es una �echa de t(pi ) a
s(pi ).
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Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQT (A). Se dice que C es elemental si
C = αj · · ·α1βpαm · · ·αj+1, donde α1, · · · , αm ∈ (QA)1, p ∈M
y p∗(αm · · ·α1) 6= 0. En este caso, el peso de C es
ω(C ) = p∗(αm · · ·α1).

Observaciones:
� Si C1 = αm · · ·α1 es un ciclo elemental, entonces
Ci = αi−1 · · ·α1αm · · ·αi también lo es para cualquier
i ∈ {1, · · · , m}. Se dice en este caso que Ci es una permutación
de C1.
� Si un camino q está contenido en un ciclo elemental C , su
suplemento en C es el camino formado por las �echas restantes
de C . Si q = C , el suplemento de q en C es el camino trivial es(q).

XV Congreso Dr. Antonio Monteiro Gatica, A - Hernández, V - Román, L - Verdecchia, M



Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQT (A). Se dice que C es elemental si
C = αj · · ·α1βpαm · · ·αj+1, donde α1, · · · , αm ∈ (QA)1, p ∈M
y p∗(αm · · ·α1) 6= 0. En este caso, el peso de C es
ω(C ) = p∗(αm · · ·α1).

Observaciones:
� Si C1 = αm · · ·α1 es un ciclo elemental, entonces
Ci = αi−1 · · ·α1αm · · ·αi también lo es para cualquier
i ∈ {1, · · · , m}. Se dice en este caso que Ci es una permutación
de C1.

� Si un camino q está contenido en un ciclo elemental C , su
suplemento en C es el camino formado por las �echas restantes
de C . Si q = C , el suplemento de q en C es el camino trivial es(q).

XV Congreso Dr. Antonio Monteiro Gatica, A - Hernández, V - Román, L - Verdecchia, M



Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQT (A). Se dice que C es elemental si
C = αj · · ·α1βpαm · · ·αj+1, donde α1, · · · , αm ∈ (QA)1, p ∈M
y p∗(αm · · ·α1) 6= 0. En este caso, el peso de C es
ω(C ) = p∗(αm · · ·α1).

Observaciones:
� Si C1 = αm · · ·α1 es un ciclo elemental, entonces
Ci = αi−1 · · ·α1αm · · ·αi también lo es para cualquier
i ∈ {1, · · · , m}. Se dice en este caso que Ci es una permutación
de C1.
� Si un camino q está contenido en un ciclo elemental C , su
suplemento en C es el camino formado por las �echas restantes
de C . Si q = C , el suplemento de q en C es el camino trivial es(q).

XV Congreso Dr. Antonio Monteiro Gatica, A - Hernández, V - Román, L - Verdecchia, M



Extensión trivial de un álgebra de dimensión �nita.

Teorema

Sea A = kQA/IA una k- álgebra de dimensión �nita. Sea I ′ el ideal
de kQT (A) generado por:

(i) IA

(i) Los caminos que no están contenidos en un ciclo elemental y

(ii) los elementos de la forma
l∑

s=1

asµs , donde as ∈ K ∗ y µs son

caminos diferentes de i a j en (βp)p∈M, para s = 1, · · · , l y
tales que

γ

(
l∑

s=1

asµs

)
∈ I ′i o

(
l∑

s=1

asµs

)
γ ∈ I ′j ,

para cada suplemento γ de cada uno de los µss.

Entonces I ′ es admisible e I ′ = kerΦ. Luego T (A) ' kQT (A)/I
′.
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½Muchas gracias!
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