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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

OBJETIVO

Describir las relaciones de la extensién trivial de un &lgebra
arbitraria de dimensién finita.
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

OBJETIVO

Describir las relaciones de la extensién trivial de un &lgebra
arbitraria de dimensién finita.

Definicién
Se define la extension trivial de un algebra A como el producto
cartesiano A x DA, con el producto: (a,f)(b, g) = (ab, ag + fb).
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

OBJETIVO

Describir las relaciones de la extensién trivial de un &lgebra
arbitraria de dimensién finita.

Definicién
Se define la extension trivial de un algebra A como el producto
cartesiano A x DA, con el producto: (a,f)(b, g) = (ab, ag + fb).

Supondremos A basica e indescomponible, es decir, A = kQ//
donde @ es un carcaj finito y conexo e / es un ideal admisible.
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

Construccién del carcaj de T(A) [FP]:
Se fija un conjunto M = {py, ---, p;} de elementos en kQp tal
que {p1,- - ,Pr} es una k - base de soc Ape. Entonces:
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Construccién del carcaj de T(A) [FP]:
Se fija un conjunto M = {py, ---, p;} de elementos en kQp tal
que {p1,- - ,Pr} es una k - base de soc Ape. Entonces:

(Qr(a))o = (Qa)o
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

Construccién del carcaj de T(A) [FP]:

Se fija un conjunto M = {py, ---, p;} de elementos en kQp tal
que {p1,- - ,Pr} es una k - base de soc Ape. Entonces:

(Qr(a))o = (Qa)o

(Qray)r = (Qa)1 U {Bp,, -, Bp} donde {p1, -+ ,pr} es la k -
base de soce A elegida y para cada i, 3, es una flecha de t(p;) a
s(pi)-
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQ(4). Se dice que C es elemental si
C =qaj - a1fpam---ajy1, donde aq, -+ ,am € (Qa)1, p €M
y p*(@m 1) # 0. En este caso, el peso de C es

w(C) = p*(Qm - 0a).
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Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQ(4). Se dice que C es elemental si
C =qaj - a1fpam---ajy1, donde aq, -+ ,am € (Qa)1, p €M
y p*(@m 1) # 0. En este caso, el peso de C es

w(C) = p*(Qm - 0a).

Observaciones:

o Si G4 = am--- a1 es un ciclo elemental, entonces

Ci = aj_1---a1am- - «j también lo es para cualquier

i € {1,---, m}. Se dice en este caso que C; es una permutacion
de C1.
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Ciclos elementales

Sea C un ciclo orientado en kQ(4). Se dice que C es elemental si
C =qaj - a1fpam---ajy1, donde aq, -+ ,am € (Qa)1, p €M
y p*(@m 1) # 0. En este caso, el peso de C es

w(C) = p*(Qm - 0a).

Observaciones:

o Si G4 = am--- a1 es un ciclo elemental, entonces

Ci = aj_1-+-a1am- - «f también lo es para cualquier

i € {1,---, m}. Se dice en este caso que C; es una permutacion
de C1.

¢ Si un camino g esta contenido en un ciclo elemental C, su
suplemento en C es el camino formado por las flechas restantes
de C. Sig = C, el suplemento de g en C es el camino trivial eg(4).
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Extensién trivial de un algebra de dimensién finita.

Teorema
Sea A = kQa/ls una k- algebra de dimensién finita. Sea I’ el ideal
de kQ7(4) generado por:
(i) Ia
(i) Los caminos que no estan contenidos en un ciclo elemental y
I
(i1) los elementos de la forma Zasus, donde as € K* y us son

s=1
caminos diferentes de i a j en (Bp)pem, paras=1,---,ly
tales que

/ /
v (Z‘%NS) € ljo <Zasﬂs> v e /j/7
s=1 s=1

para cada suplemento v de cada uno de los pss.
Entonces /" es admisible e I’ = kerd. Luego T(A) ~ kQr(a)/I".
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