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Conocimientos de:

o factorizaciones de matrices
e inversas generalizadas

DESCRIPCION

En este curso se estudiaran tres relaciones de orden definidas en el conjunto de matrices a partir de
inversas generalizadas, y las propiedades de esos conjuntos parcialmente ordenados. Se dictard a
distancia e incluird dos encuentros semanales de tres horas mediante la aplicacién Zoom, organizados
en dos horas de clases tedricas, una hora de practicay un intervalo de 10 minutos en cada clase. Ademas,
contara con dos horas semanales de consulta asincrdnica a través de la plataforma MoodleUNS, que se
utilizara para foros de consulta y la disponibilidad de materiales. Esta propuesta tiene una carga total
de 80 horas, distribuidas en 18 encuentros de tres horas, 2 encuentros destinados a las exposiciones
finales y 20 horas de consultas asincrénicas.

OBJETIVOS

El objetivo del curso es abordar no sélo las nociones basicas de la teoria de conjuntos ordenados y
reticulados sino también estudiar la estructura reticular de conjuntos de matrices complejas, ordenados
por el orden menos, el orden estrella y el orden grupo. Se espera que las/os estudiantes afiancen el
manejo de érdenes parciales sobre matrices como herramienta para el analisis o formulacidn de futuros
problemas.

MOTIVACION O FUNDAMENTACION DEL CURSO

Este curso esta destinado a estudiantes que se inician en el estudio de las estructuras ordenadas dentro
del area de Analisis Matricial y tiene como propédsito brindar una formacién sélida que les permita
comprender la teoria de los 6rdenes parciales en conjuntos de matrices.

MECANISMO DE EVALUACION

Las/os alumnas/os deberan realizar entregas periddicas de los ejercicios propuestos en cada unidad a
través del médulo de Tareas de la plataforma MoodleUNS, las cuales seran evaluadas considerando la
adecuada justificacion de los procedimientos, la claridad en la redaccion y el cumplimiento de los plazos

establecidos. Ademas, deberan rendir un examen final que consistird en la exposicién oral de un tema
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elegido, vinculado con los contenidos desarrollados en el curso. Esta instancia, que se desarrollara de
manera sincronica a través de Zoom, se aprobara con una calificacion minima de 4 puntos.

PROGRAMA

1. Conjuntos ordenados: Definicion y ejemplos de conjunto ordenado. Cadenas y anti-cadenas.
Diagrama de Hasse. Elementos distinguidos: primer y ultimo elemento, elementos maximales vy
minimales. Cotas superiores e inferiores. Isomorfismos de orden. Producto cartesiano de conjuntos
ordenados. Subconjuntos crecientes y decrecientes.

2. Reticulos: Reticulos inferiores. Reticulos superiores. Reticulos como conjuntos ordenados y como
algebras. Subreticulos. Reticulos distributivos y modulares. El teorema M3-Ns. Complemento de un
elemento. Reticulos booleanos y dlgebras de Boole. Algebras de Boole finitas. Atomos. Subalgebras
booleanas. Relacion entre subdlgebras y particiones de los dtomos.

3. Ordenes en el conjunto de matrices complejas: Orden menos, definicién, propiedades,
caracterizaciones. Matrices mayores y menores que una matriz dada. Orden menos para matrices
idempotentes. Caracterizacidon de subconjuntos decrecientes via matrices idempotentes. Orden grupo,
definicién, propiedades. Caracterizacién de subconjuntos decrecientes via matrices idempotentes.
Orden estrella, definicion, propiedades, caracterizaciones. Matrices por encima o por debajo de una
matriz dada. Orden estrella para matrices idempotentes. Caracterizacion de subconjuntos decrecientes
via matrices idempotentes autoadjuntas.

4. Estructura reticular del conjunto matrices complejas bajo el orden menos, el grupo y el estrella:
Supremo e infimo de dos matrices bajo el orden menos, el orden grupo y el orden estrella. infimos,
supremos y complementos en el conjunto de matrices idempotentes y autoadjuntas. Estructura
reticular de subconjuntos decrecientes bajo los érdenes grupo y estrella. Decrecientes booleanos.

CRONOGRAMA

1° encuentro: Definicién y ejemplos de conjunto ordenado. Cadenas y anti-cadenas. Diagrama de Hasse.
Elementos distinguidos: primer y Ultimo elemento, elementos maximales y minimales. Cotas superiores
e inferiores.

2° encuentro: Isomorfismos de orden. Producto cartesiano de conjuntos ordenados. Subconjuntos
crecientes y decrecientes.

3° encuentro: Reticulos inferiores. Reticulos superiores. Reticulos como conjuntos ordenados y como
algebras.
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4° encuentro: Subreticulos. Reticulos distributivos y modulares. El teorema M3s-Ns. Complemento de un
elemento.

5° encuentro: Reticulos booleanos y dlgebras de Boole. Algebras de Boole finitas. Atomos. Subélgebras
booleanas. Relacion entre subdlgebras y particiones de los dtomos.

6° encuentro: Orden menos, definicién, propiedades, caracterizaciones. Matrices mayores y menores
gue una matriz dada.

7° encuentro: Orden menos para matrices idempotentes. Caracterizacién de subconjuntos decrecientes
via matrices idempotentes.

8° encuentro: Orden grupo, definicidn, propiedades. Matrices mayores y menores que una matriz dada
a partir de su descomposicién de Jordan.

9° encuentro: Caracterizacion de subconjuntos decrecientes via matrices idempotentes.

10° encuentro: Orden estrella, definicién, propiedades, caracterizaciones. Matrices mayores y menores
gue una matriz dada.

11° encuentro: Orden estrella para subclases de matrices: hermitianas, normales e idempotentes.
12° encuentro: Caracterizacion de subconjuntos decrecientes via matrices idempotentes autoadjuntas.
13° encuentro: Supremo e infimo de dos matrices bajo el orden menos.

14° encuentro: Supremo e infimo de dos matrices bajo el orden grupo. infimos y supremos en el
conjunto de matrices idempotentes.

15° encuentro: Estructura reticular de subconjuntos decrecientes bajo los érdenes grupo. Decrecientes
booleanos.

16° encuentro: Supremo e infimo de dos matrices bajo el orden estrella.

17° encuentro: Infimos, supremos y complementos en el conjunto de matrices idempotentes y
autoadjuntas.

18° encuentro: Estructura reticular de subconjuntos decrecientes bajo los 6rdenes grupo y estrella.
Decrecientes booleanos.

19° encuentro: Exposiciones orales.

20° encuentro: Exposiciones orales.
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