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60 hs. Dr. Diego Castafio
REQUISITOS PREVIOS

Conocimientos basicos de:

o Estructuras algebraicas

e Topologia

DESCRIPCION

Este curso constara de dos clases tedricas semanales de 2 hs. de duracién cada una y una clase de

consulta practica. Es un primer curso sobre ordenes parciales y reticulados, que busca establecer bases
solidas para introducirse en el estudio de la Logica Algebraica y el Algebra Universal.

OBJETIVOS

El objetivo general del curso es presentar no s6lo las nociones basicas de la teoria de conjuntos
ordenados y reticulados sino también los principales teoremas de representacion, en el caso distributivo.
Las nociones basicas seran ejemplificadas a partir de multitud de ejemplos donde naturalmente surgen
los conjuntos ordenados y reticulados: familias de subconjuntos, familias de funciones, cadenas de
caracteres, congruencias, subalgebras, formulas logicas, etc.

MOTIVACION O FUNDAMENTACION DEL CURSO

Este curso esta disefiado para los alumnos que comienzan a estudiar un area de la matematica que utiliza
fuertemente las estructuras ordenadas (ya sea Logica, Algebra de la Légica, Algebra Universal, etc.) y
pretende dar bases sélidas sobre todos los aspectos fundamentales de la teoria de conjuntos ordenados.
También puede ser de utilidad para cualquier estudiante de matematica y/o computacion, dada la
frecuencia con que los conjuntos ordenados aparecen en estas disciplinas.

MECANISMO DE EVALUACION

Se pedira que los alumnos resuelvan y expongan ejercicios correspondientes a las distintas unidades.
Ademas, deberan rendir un examen final que consistira en la exposicion oral de un tema seleccionado,
ya sea algun tema del programa que no se haya podido cubrir en clase o bien un tema complementario.
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PROGRAMA
Unidad 1: Conjuntos ordenados
Definicion y ejemplos de conjuntos ordenados. Cadenas y anti-cadenas. Isomorfismos de orden.

Dualidad. Elementos distinguidos: primer y ultimo elemento, elementos maximales y minimales.

Uniones disjuntas, sumas y productos de conjuntos ordenados. Subconjuntos crecientes y decrecientes.
Aplicaciones entre conjuntos ordenados.

Unidad 2: Reticulados

Reticulados como conjuntos ordenados y como dalgebras. Subreticulados, productos directos y
homomorfismos. Congruencias. Congruencias y diagramas. Reticulado de congruencias de un

reticulado. Ideales y filtros. Reticulados completos. Condiciones de cadena ascendente y descendente.
Elementos irreducibles.

Unidad 3: Reticulados modulares, distributivos y booleanos

Reticulados distributivos y modulares. El teorema M;3-Ns. Reticulados booleanos y algebras de Boole.
Términos booleanos y forma normal disyuntiva booleana.

Unidad 4: Representaciéon de reticulados distributivos — caso finito

Atomos. Teorema de representacion para algebras de Boole finitas. Teorema de representaciéon de
Birkhoff para reticulados distributivos finitos.

Unidad S: Reticulados completos

Operadores de clausura. Reticulados algebraicos. Conexiones de Galois. Completaciones. Completacion
de Dedekind-MacNeille.

Unidad 6: Representacion de reticulados distributivos — caso general

Ideales primos y maximales. Filtros primos y maximales. Ultrafiltros en algebras de Boole. Teorema del
filtro primo. Teorema de representacion de Stone para algebras de Boole. Espacios Booleanos y
dualidad de Stone. Espacios de Priestley. Teorema de representacién de Priestley para reticulados
distributivos acotados. Dualidad de Priestley. Duales de ideales y de congruencias.
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