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Requisitos previos

Se requiere que los alumnos sean Licenciados o Profesores de Matemética que posean conocimientos de
topologia general.

DESCRIPCION

Es un curso introductorio a las dualidades topoldgicas mas conocidas en la literatura.

OBIJETIVO

El objetivo de este curso es introducir al alumno en las técnicas topoldgicas para el estudio de algebras
de la logica. Dado que el tema requiere de conocimientos de Teoria de Reticulos, en sus primeras etapa
se presentaran los rudimentos basicos de algebras de Boole y reticulos distributivos acotados (RDA),
con el objeto que este curso sea auto contenido. Posteriormente se presentaran las dualidades de
Priestley para RDA y para otras algebras relacionadas. Dichas dualidades permiten asociar un
determinado RDA con un espacio Hausdorff, compacto y totalemente disconexo en el orden, con una
topologia especial sobre el conjunto de sus filtros primos (espectro primo). Esta representacion permite
estudiar las congruencias y las algebras subdirectamente irreducibles por medio de su espacio asociado,
entre otras cosas. Estas herramientas han sido extendidas al estudio algebraico de diversas logicas no-
clasicas.

MOTIVACION O FUNDAMENTACION DEL CURSO
En la actualidad, las representaciones topoldgicas es una sub-disciplina de la légica algebraica. Dichas
representaciones comenzaron, a mediados de los 30, con los trabajos de Stone y su dualidad para las
algebras de Boole. Posteriormente, en 1937, Stone presenta una dualidad para los Reticulos distributivos
por medio de espacios Espectrales, en donde dicha representacion los espacios no son Haussdorff
(incluso no son T1) y no tienen un orden subyacente. Este tltimo trabajo motivd, en la actualidad, una
nueva corriente de representaciones para las algebras de la logica, en donde los espacios también son

enriquecidos con dos topologias. Este curso pretende ser el primer escalén para introducir al graduado
en el tema.
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MECANISMO DE EVALUACION

La evaluacidn constara de un examen final escrito.

PROGRAMA

Unidad 1: Conjuntos ordenados. Diagrama de Hasse. Reticulos inferiores y superiores. Introduccion la
teoria de Reticulos distributivos acotados. Propiedades de los reticulados distributivos finitos. Teorema
de Birkhoff-Stone. Elementos de algebras de Boole. Ejemplos.

Unidad 2: Nociones basicas de Algebra universal. Definicion y ejemplos de algebras. Algebras
isomorfas, subalgebras. Congruencias y homomorfismos. Teoremas de Homomorfismos e
isomorfismos. Productos subdirectos. Algebras subdirectamente irreducibles. Algebras simples.
Productos subdirectos. Variedades y teorema de Tarski. Elementos de la teoria de categorias. Categorias.
Categorias naturalmente equivalentes.

Unidad 3: Espacios de Priestley. Propiedades. Representacion funcional de RDA por medio de un
espacio de Homomorfismos. Teorema de la dualidad de Priestley. Congruencias RD acotados;
equivalencia entre los cerrados y crecientes de espacio del espacio asociado y la familia de los filtros
primos. Propiedades y algebras subdirectamente irreducibles.

Unidad 4: Dualidades de Priestley para algebras de Boole. Espacios de Stone. Dualidad de Stone.

Representacion de Priestley para algebras de De Morgan. Congruencias. Algebras subdirectamente
irreducibles.

Unidad 5: Reticulos distributivos pseudo-complementados. Algunas propiedades algebraicas. Algebras
de Stone. Propiedades del Espacio de Priestley de los reticulos distributivos pseudo-complementados.
Propiedades de los conjuntos minimales y maximales del espacio de Priestley. Morfismos de la
categoria de los espacios de Priestley. Subvariedades. Reticulos de las subvariedades.
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