
Descomposición de la acción signada del grupo simétrico sobre sus
transposiciones
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Notaremos con K un cuerpo de caracteŕıstica cero. Sea T el conjunto de trans-
posiciones del grupo simétrico Sn. Para (i, j) ∈ In y σ ∈ Sn definimos:

σ(i,j) =
{

1 si (i, j) no es inversión para σ
−1 si (i, j) es inversión para σ

Sea V el K-espacio vectorial libre genreado por las transposiciones. Para t =
(i, j) ∈ T y σ ∈ Sn consideramos la acción de Sn dada por:

σt = σ(i,j)στσ−1

Esta acción da lugar a una representación ρ de Sn sobre el espacio V y corres-
ponde a la acción signada de Sn sobre su sistema de ráıces positivas cuando es
pensado como un grupo de Weyl de Tipo An−1.
Se establece la siguiente descomposición:

ρ ' ρ[n−1,1] ⊕ ρ[n−2,1,1]

donde ργ es la representación irreducible de Sn asociada con la partición γ.
En particular, se obtiene la identidad combinatoria:

∑

σ∈Sn

((
fσ

2

)
− tσ

)2

= 2n!

donde fσ es el número de puntos fijos de σ en Iny tσ es el número de transposi-
ciones en la descomposición ćıclica de σ.
Se intenta estudiar descomposiciones de espacios similares para grupos de Weyl,
los que estaŕıan relacionados con modelos de Gelfand asociados a dichos grupos.
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